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Esercizio 1. Sia X wuno spazio topologico e p : X — X wun rivestimento.
Dimostrare le sequenti asserzioni.

1. p é un omeomorfismo locale.
2. Se X ¢ di Hausdorff, X ¢ di Hausdorff.

3. Per ogni x € X, p~(x) ¢ uno spazio topologico discreto (con la topo-
logia di sottospazio).

4. Se X ¢ compatto, p~(z) ¢ finito per ogni x € X.

Esercizio 2. Siano p; : Xl — X1 epo: Xg — X9 due rivestimenti. Mostra-

re che p1 X pa : X1 x Xo — X1 x X3 definito da (p1 xp2)(z,y) = (p1(x), p2(y))
e un rwestimento.
Trovare un rivestimento universale del toro T".

Esercizio 3. Dire quali dei sequenti p: X — X & un rivestimento.
1. X =R X =, {(x,y,2) eR3: 2 =m}, p: (z,y,2) = (z,9).
2. X =R, X := Unegi23{(z,y) € R?:y =2} p:(z,y) — .
3 X:=R, X := {%(coss,sins) :s€(0,400)}, p: (z,y) — .
4. X =R% X := Uneol(z,y,2) € R3:z=n}, p:(z,y,2) = (2,9).

Esercizio 4. Calcolare i gruppi fondamentali dei sequenti spazi topologici

X.
1. X :=9B((0,1,0),1) U B((0,-1,0),1) C R3.
2. 0B(0,1)U{(z,y) e R? : 2 =1} C R%

3. (PZUr)/ ~ dove r ¢ una retta di R? e ~ ¢ una relazione che identifica
un punto di r ed uno di IP’%&.

Esercizio 5. Consideriamo i sottospazi di R?

X := {t(cost,sint) : t € (1,8m)}

X := {t(cost,sint) : t € (1,+00)}



T

1.p:Xg =8, 2 ¢ un rivestimento universale?

2. p1 & un rivestimento?

B

3 py:Xo— Sz~ ﬁ ¢ un rivestimento?

4. pa € un rivestimento universale?

Esercizio 6. Mostrare che non esistono applicazioni iniettive da S* in R.



